Représenter graphiquement les termes d'une suite
définie par récurrence

Situation
On peut représenter graphiquement les termes d'une suite dans un repere. Une

démarche spécifique est a suivre lorsqu'elle est définie par récurrence.

Enoncé

Soit la suite (u,) définie par :

3
uo = E
Up+1 = (un)z

Placer ug, U, et u, sur l'axe des abscisses.

Etape 1 : Déterminer l'expression de f

On détermine l'expression de la fonction f telle que, vn €N, Uy, = f(uy).

Ona:vneN,u,,,;= f(u,), avec v x € R, f(x)=x-

Etape 2 : Tracer Cf et la droite d'équation y=x
On trace dans le méme repere Cf (la courbe représentative de f) et la droite

d'équation y=x.

On trace la courbe representative de f ainsi que la droite d'équation y=x dans un

repere.

Etape 3 : Placer u, en abscisse
On place uy en abscisse.
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3 .
On place uy, = S en abscisse.

Etape 4 : Placer u;, en abscisse

On determine u,=f(u,) sur la courbe représentative de f. On rejoint ensuite
horizontalement la droite d'équation y=x, et on place l'abscisse de la valeur
trouvée.

Cela donne u; sur l'axe des abscisses.

On a u,=f(u,). On trace u; en s'aidant de Cf et de la droite d'équation y=x.

Etape 5 : Placer les autres points

On répete l'opération pour placer sur l'axe des abscisses les autres points :
e U, (qui vaut f(uy) )
e U, (qui vaut f(uy) ), etc.

On place ensuite u, avec la méme technique.
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Exercice 1

Un fowrnisseur fait wee Stude sur 1a fidélité de sa clientéle depuis Uansée 3018, o il v & en 200 clients.
Chaque année, sa clientéle est composée de 500 des clients de Uannée précédente auxguels s'ajoutent 060 nouveanx
clients.
Om nobte uy, ke nombre de centaines de clients i 'ansée 2018 + n.
1. Préviser w,.
2. Démontrer que pour tout entier naturel n, #ea = 0, 50, + 4.
3 Om a tracé ci-dessous la droite représentative de la fonction f définie sur [0 +oo] par f{e) = 0,52+ 4, ains= que
la droite d'équation y = x. Placer sur 'axe des atecisses par construction el sans caleul les premigres valears
de la suite .
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4. Déterminer par le caleul ks coordonnées do point diintersection des deux drodtes tracées,

A0 Conjecturer le sens de variations et la lmite de la suite u.

G, Om considére la suite v définie sur I par v, = w, - &
{a) Démontrer que v est une suite géometrique dont on prévisera la raison et le premier terme.
(b) En dédwire 'expression en fonction de » de v, puis de w,.
() Déterminer be sens de variakions de la suite .

7. Déterminer la limite de la suibe w Que peat-on en conclure pour ke poanbre de clients do fowmisseur 7



-1,5 et pour tout entier naturel n,

Uy +

Représenter graphiquement les premiers termes de la suite u définie par wy
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Upsl

Exercice 2
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